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صفحه 31 مجله رشد آموزش رياضي 104، روايت معلمان 
يك مسئله و چند راه حل، علي زماني، كارشناس ارشد رياضي، 

دامغان 
مسئله (تمرين 12 صفحه 24 كتاب حسابان)

 x را به ازاي مقادير مثبت f (x) x
x

 
2 كمترين مقدار تابع 

پيدا كنيد؟
چهارده روش ارائه شده بسيار جالب اند، از آقاي علي زماني كه در 
تهيه اين مقاله زحمت كشيده اند، سپاسگزارم. البته من هنوز كتاب 
حسابان جديدالتأليف را نديده ام و نمي دانم كه آيا دانش آموزان با 

مفاهيمي كه در اين روش ها ارائه شده از قبل آشنايي دارند؟
براي مثال آيا آزمون مشتق اول يا دوم، معكوس پذيري، تعيين 
y به كمك رسم نمودار توابع  x

x
 

2 برد تابع، رسم نمودار تابع 
، فراگرفته اند؟ بنابراين قضاوت در مورد معايب و  y

x
2

2 y و  x1

مزاياي اين روش ها برايم دشوار است. ولي آنچه كه در وهله اول در 
برخورد با اين مسئله، زنگ حافظه مرا به صدا درمي آورد و برايم مهم 
است برخورد دانش آموزان (شايد همكاران) با مسائل مشابهي نظير 
y x , y x , y x , y x , y x ,...

x x x x x
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چكش مجله رشد آموزش رياضي، حافظه مرا به صدا درآورد

كليدواژه  ها: حل مسئله، تابع، حسابان، كمترين مقدار تابع.

سرانجام چكش مجله رشد آموزش رياضي 104 زنگ حافظه 
مرا به صدا درآورد.
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اشاره
به دليل اهميت نقش معلم، برنامه هاى آموزش معلمان از 
اهميت ويژه اى برخوردار است. مجلة رشد آموزش رياضى در 
نظر دارد كه اين مهم را به عنوان يكى از وظايف اصلى خويش 
بداند. به همين منظور، ستونى در مجله با عنوان روايت هاى 
معلمان رياضى باز شده است تا از طريق آن، بتوانيم رابطة 
نزديك ترى با معلمان رياضى برقرار كنيم. اين روايت ها براى 
محققان و معلمان محقق فرصت ارزنده اى به وجود مى آورد 
تا به تبيين نظريه هاى آموزشى و تدريس كه از دل كلاس 
درس و عمل معلم مى جوشد، بپردازند. آن گاه نظريه ها به 
عمل درمى آيند و مجدداً عمل به نظريه كشانده مى شود و 

اين فرآيند هم چنان ادامه پيدا مى كند.
از همكاران گرامى انتظار مى رود كه روايت هاى خود را 
براى ما بفرستند. علم زمانى ارزشمند است كه در اختيار 
عموم قرار گيرد، زيرا كه زكات علم نشر آن است. معلمان 
عزيز بايد به اهميت تجربه هاى خود واقف شوند و با پويايى 

به غنى تر كردن آن ها بپردازند.
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كه در همه آن ها x مثبت است، مي باشد.
به عبارتي پيش خود فكر مي كنم اگر دانش آموزي در همان جلسه 
درس محاسبه مينيموم چنين تابع هايي را از من بپرسد، بايد آمادگي 
پاسخگويي به آن را داشته باشم. لذا به خودم پيشنهاد مي كنم بهتر 
است قبل از تدريس هر بخش حتماً آن بخش را به دقت مطالعه كن.

در رابطه با مقاله آقاي علي زماني، دو روش ديگر، روش پانزدهم، 
روش شانزدهم، و حالت كلي مسئله،  توسط اينجانب تهيه و تنظيم 
گرديده كه به ضميمه حضورتان تقديم مي گردد. اميد است كه مورد 
توجه و عنايت و هيئت تحريريه مجله رشد رياضي قرار گرفته و قابليت 

درج در مجله رشد را داشته باشد.

روش پانزدهم: روش آزمون مشتق دوم، در روش چهاردهم 
از آزمون مشتق اول استفاده شده و اين كافي خواهد بود.

تابع  مقدار  كمترين  مي توان  نيز  دوم  مشتق  آزمون  از 
f را به دست آورد. (x) x

x
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f (x) x
x
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21 0 2    ،f نقطه بحراني

f (x) f ( )
x

      3
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x داراي مينيموم   2 لذا طبق آزمون مشتق دوم، f در نقطه 

f مي باشد. ( ) 2 2 نسبي و مطلق 2

(f -1 دامنه) f روش شانزدهم: روش تعيين برد
x از منفي به مثبت   f در نقطه 2 (x)

x
   2

21 مشتق تابع 
) اكيداً نزولي و در  , )0 2 تغيير علامت مي دهد لذا تابع f در فاصله 
] اكيداً صعودي است، بنابراين تابع f در هر يك از  , )2 فاصله 

اين فواصل معكوس پذير است.
y x x f (y) (y y )

x
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lim f (x) , lim f (x)
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) مشخص  , )0 مجموعه برد f كمترين مقدار تابع را در بازه 
مي كند. بديهي است كه 

f : ( , ] [ , ), f (x) x
x
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f : [ , ) ( , ], f (x) (x x )     1 1 212 2 0 2 8
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f : [ , ) [ , ), f (x) x
x
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f : [ , ) [ , ), f (x) (x x )      1 1 212 2 2 8
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اگر به دقت به روش هاي اول، سوم، چهارم، آقاي علي زماني، توجه 
كنيم، مشاهده مي كنيم كه روش شانزدهم حاوي هر سه روش فوق 
yyx ناشي مي شود.  f (y) 
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مي باشد كه از رابطه 
و مي توان هر سه روش را تحت عنوان يك روش بيان كرد.

البته معلوم نيست كه روش هاي پانزدهم و شانزدهم اينجانب 
هم چندان جالب باشد.

مسئله كلي: مسئله آقاي علي زماني حالت خاصي از مسئله 
زير است.

مسئله: اگر a و b دو عدد حقيقي مثبت و m و n، دو عدد 
m را به ازاي مقادير 

n
bf (x) ax

x
  طبيعي باشد، مينيموم تابع 

مثبت x پيدا كنيد؟
پاسخ: وقتي x مثبت است، بنابر نامساوي واسطه حسابي و 

هندسي، مي توان نوشت 

m
n

bf (x) ax n
x

  
m

n
ax bm

n mx
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a b x a b(m n) (m n)
n m a n m


   

آنجا  از  و   ،
m

n
ax b

n mx
 كه  است  برقرار  وقتي  تساوي 

m لذا تابع f به ازاي همين مقدار x مينيموم خواهد بود. n nbx
ma




با قراردادن a=1، b=2، m=n=1، به مسئله آقاي علي زماني 
مي رسيم، از آقاي زماني تقاضا دارم پاسخ مسئله كلي را با همان 

روش ها براي خوانندگان مجله رشد آموزش رياضي ارسال دارند.
بديهي است با قراردادن مقادير مثبت و دلخواه براي a و b و 
اعداد طبيعي m و n در مسئله فوق، مسائل جالب و متنوعي را 

مي توان طرح كرد.

 
 

 

 

 
 

 


